
Valószínűségszámítás és Statisztika vizsgazárthelyi 2017. január 10.   

 

Az I. és II. rész kérdéseinek mindegyikénél pontosan 1 válasz helyes. A válaszokat írja a 

kérdések utáni táblázatba! A szövegben bekarikázott válaszokat nem fogjuk elfogadni!  

 

I. rész (helyes válaszok: +2 pont, helytelen: -1 pont) 

1. X1, X2, … független, 2 várható értékű exponenciális eloszlású valószínűségi változók. 

a) Mennyi X1 + 3X2  - 4 várható értéke?   

A: 4 B: -2 C: 6 D: 8 E: 11 F: egyéb 

b) Milyen értéket vesz fel X1 + X2  eloszlásfüggvénye a 0 helyen?   

A: 1 B: 2e-2 C: 0 D: 0.5e-0.5 E: 4e-4 F: egyéb 

c) Mihez fog tartani sztochasztikusan (X1+X2+ … +Xn)/n?  

A: 1-hez B: 0,5-hez C: 0-hoz D: 2-höz E: semmihez F: egyébhez 

d) Mihez fog tartani P (X1+X2+ … +Xn<2n)?  

A: 1-hez B: 0,5-hez C: 0-hoz D: 2-höz E: semmihez F: egyébhez 

e) Mennyi a P(X1 >301| X1 >300) valószínűség?   

A: 1 B: e-2 C: 0 D: e-301 E: 1-e-2 F: egyéb 

2. Péter és Gábor úgy játszanak, hogy mindketten ½ valószínűséggel nyernek egy játszmában a 

másiktól 1 forintot. A játék addig megy, amíg valaki a másik összes pénzét el nem nyeri. Péternél 

a játék kezdeténél 10 forint, Gábornál pedig 16 forint van. Mekkora valószínűséggel megy 

tönkre Péter?   

A: 0,5 B: 1 C: 0 D: 16/26 E: 10/26 F: egyéb 

3.  X  4 paraméterű Poisson eloszlású valószínűségi változó. 

a) Mennyi X és (-3X+5) korrelációja? 

A: 1 B: -1 C: 36 D: 1-exp(-4) E: 1/12 F: egyéb 

b) Mennyi a P(X >1) valószínűség?   

A: 1 B: 1-5e-4 C: 0 D: 5e-4 E: 1-6e-5 F: egyéb 

4. Az X valószínűségi változó N(3,22) eloszlású. 

a) Milyen eloszlású (3X-2)?   

A: N(7,62) B: N(7,12) C: N(9,62) D: khí-négyzet E: exponenciális F: egyéb 

b) Mennyi a P(X >1) valószínűség?  

A: 1 B: 0 C: Φ(1) D: Φ(-1) 
E: 

1

√4𝜋
𝑒−

1

2 
F: egyéb 

 

 

 

II. rész  

 

5. Egy kísérletsorozatnál megfigyeléseink a következők: 2, 1, 1, 0. (a válaszoknál 2 

tizedesjegyre  kerekítettünk) 

a) Mennyi a minta tapasztalati mediánja? (helyes válasz: +2 pont, helytelen: -1 pont) 

A: 1 B: 0,25 C: 0 D: 2 E: 0,5 F: egyéb 

b) Milyen értéket vesz fel a tapasztalati eloszlásfüggvény a 3 helyen? (helyes válasz: +2 pont, 

helytelen: -1 pont)  

A: 1 B: 0,75 C: 0 D: 1,4 E: 0,25 F: egyéb 

c) Mennyi a minta tapasztalati módusza?  (helyes válasz: +2 pont, helytelen: -1 pont)  

A: 1 B: 0,25 C: 0 D: 2 E: 0,5 F: egyéb 

d) Feltételezzük, hogy megfigyeléseink azonos eloszlású Poissonok? Mennyi a Poisson 

paraméter momentum módszer szerinti becslése?  (helyes válasz: +2 pont, helytelen: -1 pont)  

A: 1 B: 0,25 C: 0 D: 2 E: 0,5 F: egyéb 

6.  Az informatikus hallgatók 2016-ban hetente átlagosan 1 liter tejet (átlagosan 200 Ft-ért), 2 

liter bort (literenként 400 Ft-ért) és 10 korsó sört (korsónként 500 Ft-ért) ittak meg. 2017-re 

ezek az átlagos értékek a következők szerint változtak meg 1 liter tej (200 Ft/liter), 3 liter bor 

(500 Ft/liter) és 20 korsó sör (600 Ft/korsó). Határozza meg az italfogyasztás 2016 és 2017 

közötti Laspeyres-féle árindexét! (helyes válasz: +4 pont, helytelen: -2 pont) 

A: 120 B: 190 C: 120,18 D: 190,28 E: 110 F: egyéb 

7.  Jancsi és Juliska nullhipotézise az, hogy egy kétórás erdei sétán 4 paraméterű Poisson 

eloszlású számú boszorkánnyal találkoznak. Az ellenhipotézis az, hogy a Poisson paraméter 4-

nél kisebb. A hipotézisről egyetlen 2 órás séta alapján akarnak dönteni. Amennyiben legalább 1 

boszorkánnyal találkoznak, úgy elfogadják a nullhipotézist. Mekkora a másodfajú hiba 

valószínűsége, ha a Poisson paraméter 3? (helyes válasz: +3 pont, helytelen: -2 pont) 

A: 1-e-3 B: e-3 C: e-4 D: 1-e-4 E: 1-e-2 F: egyéb 

8.  A Valószínűségszámítás és statisztika tárgy oktatójának az a nullhipotézise, hogy egy 

vizsgán 0,1 annak a valószínűsége, hogy egy diák megbukik (a diákok egymástól függetlenül 

buknak meg). 200 vizsgázóból 40-en buktak meg. Nullhipotézisünk ellenőrzésére χ2 próbát 

alkalmazunk. Az alábbi állítások közül pontosan egy igaz. Melyik? (helyes válasz: +4 pont, 

helytelen: -2 pont) 

A: Mind az 1%-os, mind az 

5 és 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk a nullhipotézist. 

B: Mind az 1%-os, mind az 

5 és 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk a nullhipotézist. 

C: Az 1%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk a nullhipotézist, 

miközben az 5 és 10%-os 

elsőfajú hibavalószínűségű 

próbánál elfogadjuk. 

D: Az 1%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk a nullhipotézist, 

miközben az 5 és 10%-os 

elsőfajú hibavalószínűségű 

próbánál elutasítjuk. 

E: Az 1 és 5 %-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk a nullhipotézist, 

miközben a 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk. 

F: Az 1 és 5 %-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk a nullhipotézist, 

miközben a 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk. 

 

NÉV: 

 

Kérdés 1/a 1/b 1/c 1/d 1/e 2. 3/a 3/b 4/a 4/b 5/a 5/b 5/c 5/d 6. 7. 8. 

Válasz A C D B F D B B A C A A A A A A B 

 

  



III. rész A következő kérdéseket a kiadott lapokon dolgozza ki! Minden lapra írja rá nevét!  

 

1. Definiálja a következő fogalmakat: elsőfajú hiba, mintatér, hatásos becslés! /6 pont/  

2. Bizonyítsa be, hogy a szimmetrikus bolyongás visszatérési idejének végtelen a várható 

értéke! /8 pont/ 

3. A HUNCUT részvény éves árfolyamváltozásai független, azonos eloszlásúak. A részvény 

árfolyama egy év alatt ½ valószínűséggel 90%-al nő és ugyanilyen valószínűséggel 50%-al 

csökken. Egy részvény most 1 Ft-ot ér, n év múlva az értékét jelöljük Xn-el. Bizonyítsa be, 

hogy Xn 1 valószínűséggel 0-hoz tart, miközben várható értéke végtelenhez konvergál! /8 

pont/  

4. Vezesse le a Poisson eloszlású minta paraméterének maximum likelihood becslését! /6 

pont/ 

 Osztályzás: I. rész pontszáma legfeljebb 6 pont: elégtelen, II. rész pontszáma legfeljebb 3 

pont: elégtelen, III. rész pontszáma legfeljebb 5 pont: jegy legfeljebb elégséges, 

Összpontszám legfeljebb 17 pont: elégtelen, Összpontszám legalább 38 pont: jeles 

Táblázatok 

 

 



Valószínűségszámítás és Statisztika vizsgazárthelyi 2017. január 10.   

 

Az I. és II. rész kérdéseinek mindegyikénél pontosan 1 válasz helyes. A válaszokat írja a 

kérdések utáni táblázatba! A szövegben bekarikázott válaszokat nem fogjuk elfogadni!  

 

I. rész (helyes válaszok: +2 pont, helytelen: -1 pont) 

1. X1, X2, … független, 2 várható értékű exponenciális eloszlású valószínűségi változók. 

a) Mennyi X1 + 4X2  - 3 várható értéke?   

A: 4 B: -2 C: 7 D: 8 E: 11 F: egyéb 

b) Milyen értéket vesz fel X1 + X2  eloszlásfüggvénye a 0 helyen?   

A: 1 B: 2e-2 C: 0.5e-0.5 D: 0 E: 4e-4 F: egyéb 

c) Mihez fog tartani sztochasztikusan (X1+X2+ … +Xn)/n?  

A: 1-hez B: 0,5-hez C: 2-höz D: 0-hoz E: semmihez F: egyébhez 

d) Mihez fog tartani P (X1+X2+ … +Xn<2n)?  

A: 1-hez B: 2-höz C: 0-hoz D: 0,5-hez E: semmihez F: egyébhez 

e) Mennyi a P(X1 >301| X1 >300) valószínűség?   

A: 1 B: 0 C: e-2 D: e-301 E: 1-e-2 F: egyéb 

2. Péter és Gábor úgy játszanak, hogy mindketten ½ valószínűséggel nyernek egy játszmában a 

másiktól 1 forintot. A játék addig megy, amíg valaki a másik összes pénzét el nem nyeri. Péternél 

a játék kezdeténél 10 forint, Gábornál pedig 16 forint van. Mekkora valószínűséggel megy 

tönkre Gábor?   

A: 0,5 B: 1 C: 0 D: 16/26 E: 10/26 F: egyéb 

3.  X  5 paraméterű Poisson eloszlású valószínűségi változó. 

a) Mennyi X és (-3X+5) korrelációja? 

A: -1 B: 1 C: 36 D: 1-exp(-4) E: 1/12 F: egyéb 

b) Mennyi a P(X >1) valószínűség?   

A: 1 B: 1-5e-4 C: 0 D: 6e-5 E: 1-6e-5 F: egyéb 

4. Az X valószínűségi változó N(4,22) eloszlású. 

a) Milyen eloszlású (3X-4)?   

A: N(7,62) B: N(7,12) C: N(8,62) D: khí-négyzet E: exponenciális F: egyéb 

b) Mennyi a P(X >0) valószínűség?  

A: 1 B: 0 C: Φ(-2) D: Φ(2) 
E: 

1

√4𝜋
𝑒−

1

2 
F: egyéb 

 

 

 

II. rész  

 

5. Egy kísérletsorozatnál megfigyeléseink a következők: 2, 2, 1, 0. (a válaszoknál 2 

tizedesjegyre  kerekítettünk) 

a) Mennyi a minta tapasztalati mediánja? (helyes válasz: +2 pont, helytelen: -1 pont) 

A: 1 B: 1,5 C: 0 D: 2 E: 1,25 F: egyéb 

b) Milyen értéket vesz fel a tapasztalati eloszlásfüggvény a 3 helyen? (helyes válasz: +2 pont, 

helytelen: -1 pont)  

A: 0 B: 0,75 C: 1 D: 1,4 E: 0,25 F: egyéb 

c) Mennyi a minta tapasztalati módusza?  (helyes válasz: +2 pont, helytelen: -1 pont)  

A: 1 B: 0,25 C: 0 D: 2 E: 0,5 F: egyéb 

d) Feltételezzük, hogy megfigyeléseink azonos eloszlású Poissonok? Mennyi a Poisson 

paraméter momentum módszer szerinti becslése?  (helyes válasz: +2 pont, helytelen: -1 pont)  

A: 1 B: 0,25 C: 0 D: 2 E: 1,25 F: egyéb 

6.  Az informatikus hallgatók 2016-ban hetente átlagosan 1 liter tejet (átlagosan 200 Ft-ért), 2 

liter bort (literenként 400 Ft-ért) és 10 korsó sört (korsónként 500 Ft-ért) ittak meg. 2017-re 

ezek az átlagos értékek a következők szerint változtak meg 1 liter tej (200 Ft/liter), 3 liter bor 

(500 Ft/liter) és 20 korsó sör (600 Ft/korsó). Határozza meg az italfogyasztás 2016 és 2017 

közötti Laspeyres-féle mennyiségi indexét! (helyes válasz: +4 pont, helytelen: -2 pont) 

A: 120 B: 190 C: 120,18 D: 190,28 E: 110 F: egyéb 

7.  Jancsi és Juliska nullhipotézise az, hogy egy négyórás erdei sétán 3 paraméterű Poisson 

eloszlású számú boszorkánnyal találkoznak. Az ellenhipotézis az, hogy a Poisson paraméter 3-

nál kisebb. A hipotézisről egyetlen 4 órás séta alapján akarnak dönteni. Amennyiben legalább 1 

boszorkánnyal találkoznak, úgy elfogadják a nullhipotézist. Mekkora a másodfajú hiba 

valószínűsége, ha a Poisson paraméter 2? (helyes válasz: +3 pont, helytelen: -2 pont) 

A: 1-e-3 B: e-3 C: e-2 D: 1-e-4 E: 1-e-2 F: egyéb 

8.  A Valószínűségszámítás és statisztika tárgy oktatójának az a nullhipotézise, hogy egy 

vizsgán 0,1 annak a valószínűsége, hogy egy diák megbukik (a diákok egymástól függetlenül 

buknak meg). 200 vizsgázóból 40-en buktak meg. Nullhipotézisünk ellenőrzésére χ2 próbát 

alkalmazunk. Az alábbi állítások közül pontosan egy igaz. Melyik? (helyes válasz: +4 pont, 

helytelen: -2 pont) 

A: Mind az 1%-os, mind az 

5 és 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk a nullhipotézist. 

B: Mind az 1%-os, mind az 

5 és 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk a nullhipotézist. 

C: Az 1%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk a nullhipotézist, 

miközben az 5 és 10%-os 

elsőfajú hibavalószínűségű 

próbánál elfogadjuk. 

D: Az 1%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk a nullhipotézist, 

miközben az 5 és 10%-os 

elsőfajú hibavalószínűségű 

próbánál elutasítjuk. 

E: Az 1 és 5 %-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk a nullhipotézist, 

miközben a 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk. 

F: Az 1 és 5 %-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk a nullhipotézist, 

miközben a 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk. 

 

NÉV: 

 

Kérdés 1/a 1/b 1/c 1/d 1/e 2. 3/a 3/b 4/a 4/b 5/a 5/b 5/c 5/d 6. 7. 8. 

Válasz C D C D F E A E C D B C D E B E A 

 

  



III. rész A következő kérdéseket a kiadott lapokon dolgozza ki! Minden lapra írja rá nevét!  

 

1. Definiálja a következő fogalmakat: elsőfajú hiba, mintatér, hatásos becslés! /6 pont/  

2. Bizonyítsa be, hogy a szimmetrikus bolyongás visszatérési idejének végtelen a várható 

értéke! /8 pont/ 

3. A HUNCUT részvény éves árfolyamváltozásai független, azonos eloszlásúak. A részvény 

árfolyama egy év alatt ½ valószínűséggel 90%-al nő és ugyanilyen valószínűséggel 50%-al 

csökken. Egy részvény most 1 Ft-ot ér, n év múlva az értékét jelöljük Xn-el. Bizonyítsa be, 

hogy Xn 1 valószínűséggel 0-hoz tart, miközben várható értéke végtelenhez konvergál! /8 

pont/  

4. Vezesse le a Poisson eloszlású minta paraméterének maximum likelihood becslését! /6 

pont/ 

 Osztályzás: I. rész pontszáma legfeljebb 6 pont: elégtelen, II. rész pontszáma legfeljebb 3 

pont: elégtelen, III. rész pontszáma legfeljebb 5 pont: jegy legfeljebb elégséges, 

Összpontszám legfeljebb 17 pont: elégtelen, Összpontszám legalább 38 pont: jeles 

Táblázatok 

 

 



Valószínűségszámítás és Statisztika vizsgazárthelyi 2017. január 10.   

 

Az I. és II. rész kérdéseinek mindegyikénél pontosan 1 válasz helyes. A válaszokat írja a 

kérdések utáni táblázatba! A szövegben bekarikázott válaszokat nem fogjuk elfogadni!  

 

I. rész (helyes válaszok: +2 pont, helytelen: -1 pont) 

1. X1, X2, … független, 3 várható értékű exponenciális eloszlású valószínűségi változók. 

a) Mennyi X1 + 4X2  - 3 várható értéke?   

A: 4 B: -2 C: 6 D: 11 E: 8 F: egyéb 

b) Milyen értéket vesz fel X1 + X2  eloszlásfüggvénye a 0 helyen?   

A: 1 B: 2e-2 C: 4e-4 D: 0.5e-0.5 E: 0 F: egyéb 

c) Mihez fog tartani sztochasztikusan (X1+X2+ … +Xn)/n?  

A: 1-hez B: 0,5-hez C: 3-hoz D: 0-hoz E: semmihez F: egyébhez 

d) Mihez fog tartani P (X1+X2+ … +Xn<3n)?  

A: 0,5-hez B: 1-hez C: 0-hoz D: 3-hoz E: semmihez F: egyébhez 

e) Mennyi a P(X1 >301| X1 >300) valószínűség?   

A: 1 B: e-2 C: 0 D: e-301 E: 1-e-2 F: egyéb 

2. Péter és Gábor úgy játszanak, hogy mindketten ½ valószínűséggel nyernek egy játszmában a 

másiktól 1 forintot. A játék addig megy, amíg valaki a másik összes pénzét el nem nyeri. Péternél 

a játék kezdeténél 10 forint, Gábornál pedig 16 forint van. Mekkora valószínűséggel megy 

tönkre Péter?   

A: 16/26 B: 1 C: 0 D: 0,5 E: 10/26 F: egyéb 

3.  X  4 paraméterű Poisson eloszlású valószínűségi változó. 

a) Mennyi X és (-3X+5) korrelációja? 

A: 1 B: 1/12 C: 36 D: 1-exp(-4) E: -1 F: egyéb 

b) Mennyi a P(X >1) valószínűség?   

A: 1 B: 1-6e-5 C: 0 D: 5e-4 E: 1-5e-4 F: egyéb 

4. Az X valószínűségi változó N(3,22) eloszlású. 

a) Milyen eloszlású (3X-2)?   

A: N(7,12) B: N(7, 62) C: N(9,62) D: khí-négyzet E: exponenciális F: egyéb 

b) Mennyi a P(X >1) valószínűség?  

A: 1 B: Φ(1) C: 0 D: Φ(-1) 
E: 

1

√4𝜋
𝑒−

1

2 
F: egyéb 

 

 

 

II. rész  

 

5. Egy kísérletsorozatnál megfigyeléseink a következők: 2, 1, 1, 0. (a válaszoknál 2 

tizedesjegyre  kerekítettünk) 

a) Mennyi a minta tapasztalati mediánja? (helyes válasz: +2 pont, helytelen: -1 pont) 

A: 0 B: 0,25 C: 1 D: 2 E: 0,5 F: egyéb 

b) Milyen értéket vesz fel a tapasztalati eloszlásfüggvény a 3 helyen? (helyes válasz: +2 pont, 

helytelen: -1 pont)  

A: 0 B: 0,75 C: 1 D: 1,4 E: 0,25 F: egyéb 

c) Mennyi a minta tapasztalati módusza?  (helyes válasz: +2 pont, helytelen: -1 pont)  

A: 0 B: 0,25 C: 1 D: 2 E: 0,5 F: egyéb 

d) Feltételezzük, hogy megfigyeléseink azonos eloszlású Poissonok? Mennyi a Poisson 

paraméter momentum módszer szerinti becslése?  (helyes válasz: +2 pont, helytelen: -1 pont)  

A: 0 B: 0,25 C: 1 D: 2 E: 0,5 F: egyéb 

6.  Az informatikus hallgatók 2016-ban hetente átlagosan 1 liter tejet (átlagosan 200 Ft-ért), 2 

liter bort (literenként 400 Ft-ért) és 10 korsó sört (korsónként 500 Ft-ért) ittak meg. 2017-re 

ezek az átlagos értékek a következők szerint változtak meg 1 liter tej (200 Ft/liter), 3 liter bor 

(500 Ft/liter) és 20 korsó sör (600 Ft/korsó). Határozza meg az italfogyasztás 2016 és 2017 

közötti Laspeyres-féle árindexét! (helyes válasz: +4 pont, helytelen: -2 pont) 

A: 120,18 B: 190 C: 120 D: 190,28 E: 110 F: egyéb 

7.  Jancsi és Juliska nullhipotézise az, hogy egy kétórás erdei sétán 4 paraméterű Poisson 

eloszlású számú boszorkánnyal találkoznak. Az ellenhipotézis az, hogy a Poisson paraméter 4-

nél kisebb. A hipotézisről egyetlen 2 órás séta alapján akarnak dönteni. Amennyiben legalább 1 

boszorkánnyal találkoznak, úgy elfogadják a nullhipotézist. Mekkora a másodfajú hiba 

valószínűsége, ha a Poisson paraméter 3? (helyes válasz: +3 pont, helytelen: -2 pont) 

A: e-3 B: 1-e-3 C: e-4 D: 1-e-4 E: 1-e-2 F: egyéb 

8.  A Valószínűségszámítás és statisztika tárgy oktatójának az a nullhipotézise, hogy egy 

vizsgán 0,1 annak a valószínűsége, hogy egy diák megbukik (a diákok egymástól függetlenül 

buknak meg). 200 vizsgázóból 40-en buktak meg. Nullhipotézisünk ellenőrzésére χ2 próbát 

alkalmazunk. Az alábbi állítások közül pontosan egy igaz. Melyik? (helyes válasz: +4 pont, 

helytelen: -2 pont) 

A: Mind az 1%-os, mind az 

5 és 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk a nullhipotézist. 

B: Mind az 1%-os, mind az 

5 és 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk a nullhipotézist. 

C: Az 1%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk a nullhipotézist, 

miközben az 5 és 10%-os 

elsőfajú hibavalószínűségű 

próbánál elfogadjuk. 

D: Az 1%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk a nullhipotézist, 

miközben az 5 és 10%-os 

elsőfajú hibavalószínűségű 

próbánál elutasítjuk. 

E: Az 1 és 5 %-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk a nullhipotézist, 

miközben a 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk. 

F: Az 1 és 5 %-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk a nullhipotézist, 

miközben a 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk. 

 

NÉV: 

 

Kérdés 1/a 1/b 1/c 1/d 1/e 2. 3/a 3/b 4/a 4/b 5/a 5/b 5/c 5/d 6. 7. 8. 

Válasz F E C A F A E E B B C C C C C B B 

 

  



III. rész A következő kérdéseket a kiadott lapokon dolgozza ki! Minden lapra írja rá nevét!  

 

1. Definiálja a következő fogalmakat: elsőfajú hiba, mintatér, hatásos becslés! /6 pont/  

2. Bizonyítsa be, hogy a szimmetrikus bolyongás visszatérési idejének végtelen a várható 

értéke! /8 pont/ 

3. A HUNCUT részvény éves árfolyamváltozásai független, azonos eloszlásúak. A részvény 

árfolyama egy év alatt ½ valószínűséggel 90%-al nő és ugyanilyen valószínűséggel 50%-al 

csökken. Egy részvény most 1 Ft-ot ér, n év múlva az értékét jelöljük Xn-el. Bizonyítsa be, 

hogy Xn 1 valószínűséggel 0-hoz tart, miközben várható értéke végtelenhez konvergál! /8 

pont/  

4. Vezesse le a Poisson eloszlású minta paraméterének maximum likelihood becslését! /6 

pont/ 

 Osztályzás: I. rész pontszáma legfeljebb 6 pont: elégtelen, II. rész pontszáma legfeljebb 3 

pont: elégtelen, III. rész pontszáma legfeljebb 5 pont: jegy legfeljebb elégséges, 

Összpontszám legfeljebb 17 pont: elégtelen, Összpontszám legalább 38 pont: jeles 

Táblázatok 

 

 



Valószínűségszámítás és Statisztika vizsgazárthelyi 2017. január 10.   

 

Az I. és II. rész kérdéseinek mindegyikénél pontosan 1 válasz helyes. A válaszokat írja a 

kérdések utáni táblázatba! A szövegben bekarikázott válaszokat nem fogjuk elfogadni!  

 

I. rész (helyes válaszok: +2 pont, helytelen: -1 pont) 

1. X1, X2, … független, 3 várható értékű exponenciális eloszlású valószínűségi változók. 

a) Mennyi X1 + 3X2  - 4 várható értéke?   

A: 4 B: -2 C: 6 D: 11 E: 8 F: egyéb 

b) Milyen értéket vesz fel X1 + X2  eloszlásfüggvénye a 0 helyen?   

A: 0 B: 2e-2 C: 1 D: 0.5e-0.5 E: 4e-4 F: egyéb 

c) Mihez fog tartani sztochasztikusan (X1+X2+ … +Xn)/n?  

A: 1-hez B: 0-hoz C: 3-hoz D: 2-höz E: semmihez F: egyébhez 

d) Mihez fog tartani P (X1+X2+ … +Xn<3n)?  

A: 1-hez B: e-3-hoz C: 0-hoz D: 0,5-hez E: semmihez F: egyébhez 

e) Mennyi a P(X1 >301| X1 >300) valószínűség?   

A: 1 B: 1-e-3 C: 0 D: e-301 E: e-3 F: egyéb 

2. Péter és Gábor úgy játszanak, hogy mindketten ½ valószínűséggel nyernek egy játszmában a 

másiktól 1 forintot. A játék addig megy, amíg valaki a másik összes pénzét el nem nyeri. Péternél 

a játék kezdeténél 10 forint, Gábornál pedig 16 forint van. Mekkora valószínűséggel megy 

tönkre Gábor?   

A: 16/26 B: 1 C: 0 D: 10/26 E: 0,5 F: egyéb 

3.  X  5 paraméterű Poisson eloszlású valószínűségi változó. 

a) Mennyi X és (-3X+5) korrelációja? 

A: 1 B: 1-exp(-4) C: 36 D: -1 E: 1/12 F: egyéb 

b) Mennyi a P(X >1) valószínűség?   

A: 1 B: 1-5e-4 C: 0 D: 1-6e-5 E: 6e-5 F: egyéb 

4. Az X valószínűségi változó N(4,22) eloszlású. 

a) Milyen eloszlású (3X-4)?   

A: N(7,62) B: N(7,12) C: khí-négyzet D: N(8,62) E: exponenciális F: egyéb 

b) Mennyi a P(X >0) valószínűség?  

A: Φ(2) B: 0 C: Φ(-2) D: 1 
E: 

1

√4𝜋
𝑒−

1

2 
F: egyéb 

 

 

 

II. rész  

 

5. Egy kísérletsorozatnál megfigyeléseink a következők: 2, 2, 1, 0. (a válaszoknál 2 

tizedesjegyre  kerekítettünk) 

a) Mennyi a minta tapasztalati mediánja? (helyes válasz: +2 pont, helytelen: -1 pont) 

A: 1 B: 1,25 C: 0 D: 2 E: 1,5 F: egyéb 

b) Milyen értéket vesz fel a tapasztalati eloszlásfüggvény a 3 helyen? (helyes válasz: +2 pont, 

helytelen: -1 pont)  

A: 0 B: 0,75 C: 1,4 D: 1 E: 0,25 F: egyéb 

c) Mennyi a minta tapasztalati módusza?  (helyes válasz: +2 pont, helytelen: -1 pont)  

A: 1 B: 0,25 C: 0 D: 0,5 E: 2 F: egyéb 

d) Feltételezzük, hogy megfigyeléseink azonos eloszlású Poissonok? Mennyi a Poisson 

paraméter momentum módszer szerinti becslése?  (helyes válasz: +2 pont, helytelen: -1 pont)  

A: 1 B: 0,25 C: 0 D: 1,25 E: 2 F: egyéb 

6.  Az informatikus hallgatók 2016-ban hetente átlagosan 1 liter tejet (átlagosan 200 Ft-ért), 2 

liter bort (literenként 400 Ft-ért) és 10 korsó sört (korsónként 500 Ft-ért) ittak meg. 2017-re 

ezek az átlagos értékek a következők szerint változtak meg 1 liter tej (200 Ft/liter), 3 liter bor 

(500 Ft/liter) és 20 korsó sör (600 Ft/korsó). Határozza meg az italfogyasztás 2016 és 2017 

közötti Laspeyres-féle mennyiségi indexét! (helyes válasz: +4 pont, helytelen: -2 pont) 

A: 120 B: 190,28 C: 120,18 D: 190 E: 110 F: egyéb 

7.  Jancsi és Juliska nullhipotézise az, hogy egy négyórás erdei sétán 3 paraméterű Poisson 

eloszlású számú boszorkánnyal találkoznak. Az ellenhipotézis az, hogy a Poisson paraméter 3-

nál kisebb. A hipotézisről egyetlen 4 órás séta alapján akarnak dönteni. Amennyiben legalább 1 

boszorkánnyal találkoznak, úgy elfogadják a nullhipotézist. Mekkora a másodfajú hiba 

valószínűsége, ha a Poisson paraméter 2? (helyes válasz: +3 pont, helytelen: -2 pont) 

A: 1-e-3 B: e-3 C: e-2 D: 1-e-4 E: 1-e-2 F: egyéb 

8.  A Valószínűségszámítás és statisztika tárgy oktatójának az a nullhipotézise, hogy egy 

vizsgán 0,1 annak a valószínűsége, hogy egy diák megbukik (a diákok egymástól függetlenül 

buknak meg). 200 vizsgázóból 40-en buktak meg. Nullhipotézisünk ellenőrzésére χ2 próbát 

alkalmazunk. Az alábbi állítások közül pontosan egy igaz. Melyik? (helyes válasz: +4 pont, 

helytelen: -2 pont) 

A: Mind az 1%-os, mind az 

5 és 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk a nullhipotézist. 

B: Mind az 1%-os, mind az 

5 és 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk a nullhipotézist. 

C: Az 1%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk a nullhipotézist, 

miközben az 5 és 10%-os 

elsőfajú hibavalószínűségű 

próbánál elfogadjuk. 

D: Az 1%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk a nullhipotézist, 

miközben az 5 és 10%-os 

elsőfajú hibavalószínűségű 

próbánál elutasítjuk. 

E: Az 1 és 5 %-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk a nullhipotézist, 

miközben a 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk. 

F: Az 1 és 5 %-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elutasítjuk a nullhipotézist, 

miközben a 10%-os elsőfajú 

hibavalószínűségű próbánál 

elfogadjuk. 

 

NÉV: 

 

Kérdés 1/a 1/b 1/c 1/d 1/e 2. 3/a 3/b 4/a 4/b 5/a 5/b 5/c 5/d 6. 7. 8. 

Válasz E A C D F D D D D A E D E D D E B 

 

  



III. rész A következő kérdéseket a kiadott lapokon dolgozza ki! Minden lapra írja rá nevét!  

 

1. Definiálja a következő fogalmakat: elsőfajú hiba, mintatér, hatásos becslés! /6 pont/  

2. Bizonyítsa be, hogy a szimmetrikus bolyongás visszatérési idejének végtelen a várható értéke! 

/8 pont/ 

3. A HUNCUT részvény éves árfolyamváltozásai független, azonos eloszlásúak. A részvény 

árfolyama egy év alatt ½ valószínűséggel 90%-al nő és ugyanilyen valószínűséggel 50%-al 

csökken. Egy részvény most 1 Ft-ot ér, n év múlva az értékét jelöljük Xn-el. Bizonyítsa be, hogy 

Xn 1 valószínűséggel 0-hoz tart, miközben várható értéke végtelenhez konvergál! /8 pont/  

4. Vezesse le a Poisson eloszlású minta paraméterének maximum likelihood becslését! /6 pont/ 

 Osztályzás: I. rész pontszáma legfeljebb 6 pont: elégtelen, II. rész pontszáma legfeljebb 3 

pont: elégtelen, III. rész pontszáma legfeljebb 5 pont: jegy legfeljebb elégséges, Összpontszám 

legfeljebb 17 pont: elégtelen, Összpontszám legalább 38 pont: jeles 

Táblázatok 

 

 
 


