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I. rész

Tesztkérdések. Rossz vdlasz: —2 pont, minden egyes jo vdlasz 4 pont. A vdlaszokat irja
a szoveg utdni tdbldzatba (a szovegben megjeldlt vilaszokat nem fogjuk elfogadni). A
a standard normdlis eloszlds eloszldsfiigguényét jeloli.

1.) Legyenek X és Y olyan fiiggetlen valoszintségi valtozok, melyek varhato értéke 2
illetve 3, szorasnégyzete 1 és 4.
a) Mennyi 5+ X — Y varhato értéke?

A: 4 B:5 C: 10 D:6 E: mas
b) Mennyi 5 + X — Y szérasnégyzete?

A: 30 B:5 C:3 D: -3 E: mas
c) Mennyi X — 2Y és X 4+ Y kovariancidja?

A:3 B:5 C: -3 D:1/3 E: mas

2.) Legyen X egyenletes eloszlastu a (—1,1) intervallumon.

a) Mennyi eloszlasfliggvényének értéke az x = 0 helyen?

A: (1) B: nincs értelmezve C:0,5 D: 0 E: mas
b) Mennyi X? szérasnégyzete?

Al B: % C: % D: % E: més

3) ngyen X1, X, X3, ..., X, fiiggetlen, azonos A-paramétert Poisson eloszlasbol szar-
maz6 minta, ahol A ismeretlen paraméter
a) Az alabbi becslések koziil melyik torzitatlan A3e~*-ra? (I az indikator fiiggvény)
A: 51 (X; =5) B: 51T (X; < 5) C: 5l (X, <5) D: X1kt Fr elézéek egyike sem
b) Amennyiben n tart végtelenhez, tigy a minta tapasztalati eloszlasfiiggvénye a 0,5
helyen mihez konvergél 1 valoszintiséggel?
A:e™® B:0 C:®(e7*) D:(A+1)e* E: nem konvergél 1 valosziniséggel
4.) Legyen X egy megfigyelés az N(0,0?) normélis eloszlasbol.
Hipotéziseink: Hy : 02 = 1, Hy : 02 = 4. A kovetkezd probat végezziik: ha |X| > 1,
akkor elutasitjuk Hy-t, egyébként elfogadjuk.
a) Mekkora az els6fajua hiba valészintsége?

-

A: 9(1) B: 29(1) C:1-9(1) D: 2(1 — ®(1)) E: mis
b) Mekkora a proba ereje?
A: 9(1/2) B: 29(1/2) C:1-9(1/2) D: 2(1 - ®(1/2)) E: méas

5.) Legyenek az X és Y valoszintségi valtozok fliggetlenek és egyenletes eloszlasuak a
(0,1) intervallumon. Mi lesz Osszegiik karakterisztikus fiiggvénye (¢ # 0-ra)?

it _1)2 .
A: ,M B: 7%2 C: £ D: (e” — 1)2 E: méas

2 7(eit_1)2

Tesztkérdések megoldasa:
la 1b 1lc 2a 2b 3a 3b 4a 4b 5

II. rész

Kifejtds feladatok. A kévetkezd feladatok megolddsdit a kapott lapokon dolgozza ki!
Minden feladat 8 pontot ér. A teljes pontszdmhoz helyes végeredmény és jo indoklds is
sziikséges.

1.) Legyen X és Y egyiittes strtségfiiggvénye f(z,y) = xe WD ha 2,9 > 0 és 0
kiilénben. Hatarozza meg E(X | Y)-t!

2.) Legyenek X;, i =1,2,... fiiggetlen, azonos eloszlasu, 0 varhato értékd valoszindségi
valtozok. Legyen S, = > | X; és F, = o{X,: 1 <i <n}.
Bizonyitsa be, hogy (Sfl) —nE (Xf) martingal F,-re nézve, ha F (Xlz) < ool

3.) Egy zsakban 3 kocka van, ezek kozil 2 cinkelt. Az egyik cinkelten a hatos valoszind-
sége 1/3, a mésikon 1/4. Kihazunk egy kockat véletlenszertien (minden kockat azonos
valészintséggel vilasztunk).
Feltéve, hogy 5 dobasbol pontosan kétszer dobtunk hatost, mennyi az esélye, hogy a
kocka szabalyos?

4.) X standard normadlis eloszlasa valészintségi valtozé. Hatéarozza meg | X | varhato
értékét és szorasnégyzetét!

5.) Legyen az X;, Xo, ..., X, ., minta elsé n eleme A\, a maradék m eleme pedig 2\ pa-
raméterid exponencialis eloszlast. Hatérozza meg az ismeretlen A paraméter maximum
likelihood becslését!

Azonosito:

Pontozas (a javito télti ki):
1 234715

Osszesen

II. rész

1. rész

Minddsszesen




